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Пусть  функции   измеримы на  .  Докажем следующую

теорему.

1-теорема. Если выполняются следующие условия:

1. Последовательность функций  на  сходится к . 

2. При всех 

,
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где   - интегрируема на . 

3. Справедливы следующие равенства 

,

где

,

,

,

       ,

тогда

.

Доказательство. Пусть  выполняются  условия  теоремы.  Тогда  по

теореме Лебега следует, что  интегрируема на  и

.

Из интегрируемости   следует интегрируемость  на [5].

Очевидно, что

,

.

Вычислим пределы

.
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.

Теорема доказана.

Замечание. Поскольку значения, принимаемые функцией на множестве 
меры 0, не влияют на величину интеграла, в теореме достаточно 

предположить, что  сходится к  почти всюду и  
также выполняется почти всюду.
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